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Dimensions usuelles
Soient n, p ∈ N, E un K-espace vectoriel de dimension finie, F, G deux sous-espaces de E.

Espace Dimension
Kn n

Kn[X] n + 1
Mn,p(K) np
Mn(K) n2

Sn(K) n(n+1)
2

An(K) n(n−1)
2

F 6 dim(E)
F × G dim(F ) + dim(G)
F ⊕ G dim(F ) + dim(G)
F + G dim(F ) + dim(G) − dim(F ∩ G)

R-ev, C-ev
Si E est un C-ev de dimension finie, c’est un R-ev de dimension finie et dimR(E) = 2 dimC(E)

Dimension et applications linéaires
Soient E, F deux K-ev de dimensions finies n et p respectivement.

— n = p ssi il existe un isomorphisme f : E → F (ou F → E, sa réciproque qui est aussi un isomorphisme).
— dim(L(E, F )) = np

— dim(L(E)) = n2

— Soit f ∈ L(E, F ). dim(ker(f)) + rg(f) = dim(E) qui est valable même si F est de dimension infinie.

Dimensions infinies
K[X], tous les Ck(I,K) (I intervalle infini), KI , KN

Chap ?? : Compléments sur les espaces vectoriels


